ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΓΙΑ ΤΗΝ ΕΞΕΤΑΣΗ ΤΗΣ ΟΙΚΟΝΟΜΕΤΡΙΑΣ Ι

1. Ποία είναι η διαφορά μεταξύ διακριτής και συνεχούς τυχαίας μεταβλητής (ΤΜ)? Δώστε ένα παράδειγμα για κάθε είδος.
2. Ποίες είναι οι 3 βασικές ιδιότητες που πρέπει να πληρεί η συνάρτηση κατανομής πιθανότητας ?
3. Θεωρήστε ότι έχετε μία διακριτή ΤΜ. που ακολουθεί την κατανομή Bernoulli.
Α) Δώστε την συνάρτηση κατανομής πιθανότητας της ΤΜ.

Β)Επιβεβαιώστε ότι η συνάρτηση κατανομής πιθανότητας πληρεί τις 3 βασικές 

ιδιότητες της ερώτησης 2.

Γ)Βρείτε την μέση τιμή και διακύμανση της τυχαίας μεταβλητής.

4. Έστω ότι έχετε μία συνεχή ΤΜ που ακολουθεί την ομοιόμορφη κατανομή [α , β] , α < β.
Α), Β), Γ) ομοίως της ερώτησης 3

Δ) Βρείτε την συνάρτηση της αθροιστικής κατανομής πιθανότητας.

Ε)Βρείτε την συνάρτηση εκατοστημορίων

5. Εξηγείστε μέσα από παράδειγμα την έννοια και τη χρήση της μεθόδου μεγίστης πιθανοφάνειας .
6. Ομοίως της 5ης ερώτησης αλλά για την μέθοδο των ροπών.
7. Εξηγείστε αναλυτικά και υπολογίστε τα ακόλουθα , με βάση ένα τυχαίο δείγμα του οποίου οι τυχαίες μεταβλητές ακολουθούν την κατανομή Bernoulli.
Α) Ποιές είναι οι υποθέσεις που κάνουμε σε ένα τυχαίο δείγμα?

Β)Ποιά είναι η μορφή της συνάρτησης πιθανοφάνειας στην ερώτηση αυτή?

Γ)Βρείτε τον εκτιμητή μεγίστης πιθανοφάνειας της παραμέτρου της κατανομής.

Δ)Δώστε τον ορισμό του θεωρήματος Cramer-Rao και χρησιμοποιήστε το θεώρημα για να υπολογίσετε την διακύμανση του εκτιμητή μεγίστης πιθανοφάνειας.

8. Έστω ότι έχετε ένα τυχαίο δείγμα τυχαίων μεταβλητών που ακολουθούν την ομοιόμορφη κατανομή στο διάστημα [α , β]. Βρείτε τους εκτιμητές της μεθόδου των ροπών για τις παραμέτρους α και β .
9. Χρησιμοποιώντας παράδειγμα και την έννοια της επαναλαμβανόμενης δειγματοληψίας εξηγείστε την έννοια της υπό συνθήκης μέσης τιμής και:
Α)Εξηγείστε την διαφορά αυτής και της απλής μέσης τιμής.

Β)Εξηγείστε πώς μπορείτε να χρησιμοποιήσετε την υπό συνθήκη μέση τιμή στην διαδικασία της υποδειγματοποίησης.

10. Έστω ότι έχετε το απλό υπόδειγμα Υi = β0 + β1Xi + εi , i=1,2,3,….,N
Α)Ποια είναι η επεξηγηματική, η εξαρτημένη μεταβλητή και το σφάλμα του υποδείγματος ?

Β)Πόσες παραμέτρους έχει το υπόδειγμα αυτό και ποίες είναι?

Γ)Τι υποθέσεις κάνουμε για τον όρο του σφάλματος?

11. Βρείτε με βάση τις υποθέσεις για το σφάλμα της προηγούμενης ερώτησης:
A)Τη συνάρτηση πιθανοφάνειας του υποδείγματος

Β)Τους εκτιμητές μεγίστης πιθανοφάνειας.

Γ)Για τον εκτιμητή μεγίστης πιθανοφάνειας της παραμέτρου Β1 , βρείτε τις ιδιότητες του και εξηγείστε τις.

12. Εξηγείστε τον τρόπο με τον οποίο μπορείτε να κάνετε διαγνωστικούς ελέγχους ετεροσκεδαστικότητας και αυτοσυσχέτισης στα κατάλοιπα του υποδείγματος της απλής παλινδρόμησης. 
13. Σε περίπτωση που βρείτε ότι τα κατάλοιπα στο υπόδειγμα απλής παλινδρόμησης έχουν αυτοσυσχέτιση ή ετεροσκεδαστικότητα , δείξτε πώς μπορείτε να χρησιμοποιήσετε την μέθοδο γενικευμένων ελαχίστων τετραγώνων για να πάρετε καλύτερους εκτιμητές.

14. Έστω ότι έχετε το υπόδειγμα πολλαπλής παλινδρόμησης Υi = β0 + β1Xi1 + β2Xi2 +……+ βkXik +εi , εξηγείστε ποίες είναι οι 2 πρόσθετες υποθέσεις που κάνετε στην περίπτωση αυτή.
15. Εξηγείστε αναλυτικά τη κατασκευή της στατιστικής ελέγχου για την Ηο (μηδενική υπόθεση) της στατιστικής σημαντικότητας του υποδείγματος. Ho: B1=B2=….=Bk=0
Πρέπει επίσης να γνωρίζετε:
A)Πως να ερμηνεύετε  τα αποτελέσματα μίας παλινδρόμησης.
Β)Την ερμηνεία του συντελεστή προσδιορισμού R^2.

